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0.0.1 Objetivo

Uma oportunidade final para melhorar sua notal

Esta prova contém cinco questdes de multipla escolha e cada questao vale 2 (dois)
pontos. Uma questao serd considera correta se vocé selecionar todas as opgoes verda-
deiras e escrever uma rdpida justificativa para defender a sua escolha mostrando que
vocé ndo selecionou ao acaso.

Esta prova comega 19:00 e termina 21:30, portanto vocé tem 2 horas e meia para
fazé-la o que lhe da meia hora para cada questao.

Vocé tem irrestrita liberdade de trabalho, mas tem que entregar a sua prova indi-
vidual ao final do tempo.

Sem justificativa sua sele¢do é nula e ela serd analisada.

Palavras chave integral, derivada, fun¢ées multivariadas.

0.1 Exercicios

1. Gradiente F(z,y)=
Definindo

Tty
T+a2+y?

u(z,y) =z +y;
v(z,y) =14+ 2% + 9%

() VE)(]

F¢(T7 3 ) = [uw(jv £ )U(Iv £ ) - U(JL’, y)/UZl?(x7y)] /’U(l‘,y)
(b) M)
Fo(,y) = [ue(z, y)v(z, y) — ul@, y)va(z, )] /(v(z,9)?)

() VE)]

Fy(,y) = [uy (2, y)v(@,y) = ulz,y)vy(z,9)] / (v(2,)?)

(d) (V)[](F)[] O dominio de F é o plano todo. Considere um ponto do

plano, um ponto dado, P = (a,b).

A = Fy(a,b); B= Fy(a,b);
P(z,y) = F(a,b) = A(z —a) — B(y — b)
P é aequagao do plano tangente ao gréafico de F' no ponto (a, b, F(a,b)).
(e) (V)[1(F)[] O dominio de F é o plano todo. Considere um ponto do

plano, um ponto dado, P = (a,b).
A = Fy(a,b); B= Fy(a,b);
O vetor (A, B, —1) é perpendicular & superficie no ponto (a, b, F(a,b)).

2. Polin6mios trigonométricos f(x) = ||z|| e os coeficientes aj, e by sdo os
coeficientes de Fourier de f tal que

P(z) = Z ay, cos(kx) + by, sin(kzx)
k=0

¢ o polinoémio trigonométrico de f no intervalo [—m, 7).
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(b) MIE)[] a0 =3

(¢) MIE)[] a1 = —4/m; by = 0;
(d) VE)[] az = 0; by =0;
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Se n impar —;

O programa “exer_naf 04.gnuplot” mostra o grafico deste polinémio
trigonométrico, procure no link “programas”.

3. _Integral miltipla
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(a) W[J(F)[]Se~ for uma curva , fechada, cujo comprimento seja finito,
no plano XOY entdo

y{P(% y)dz + Q(z,y)dy =0

(b) (V)[](F)[] Se W for uma regido limitada do plano com uma fronteira
diferencidvel (continua e macia) entdo
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4. Integral multipla U é o disco unitério centrado na origem.

(a) ML) ] ) ](F)[] O dominio de
1

F(z,y) =

é o plano XOY

() ML)

() VIE)[]

5. Integral multipla
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